A szimmetrikus kontyteto adatai kozotti osszefiiggésekrol

Tekintstik az 1. abra szerinti szimmetrikus kontytetét — Id. [ 1 ]!

Adott:  a, b; a, p.
Keresett: m, e, ¢, hy, hy, h, », d; A

A p szoget tartalmazo derékszogli haromszogbdl:

b . ..
m—E-th, (1)

az a szoget tartalmaz6 derékszogli haromszogbdl:

e = m.
most (1)és(2) - vel:
e—b-th

T2 tga (3)



Most Pitagorasz tételével:

B
o 2 ! (4)

most (3 ) és (4) - gyel:
_[0) (b otgB) _ J(bY (b (1) _ b)) |
CJ&]+L2quJ&]+&][mu]Jb]l+&mJ -

tehat

b (18
2 tgcx (5)

Megint a # szoget tartalmazo derékszogii haromszogbdl:

by
h, = &]+m; (6)

most (1) és (6) - tal:

s 20 B = 5 w3 v

2 2 2

tehat
b
mZE-LH¢& (7/1)

Mas alakban:

az V1+19°3 = ——

b
' 2.cosB

azonossagot felhasznalva, (7)) - bol:

1
cosf3

(7/2)

Most megint az a szoget tartalmazo derékszogli haromszogbol:

h, =+e*+m?; (8)

most (2 ) és (8) - cal:
h, — [m}er _\/ [ ] N 1+tg’a m At
lgo tg’a tgoc tg?a  tgo

tehat

1




m
h, =—-\1+tg’a; (9)

tga
ezutan (1) és (9) - cel:

b t
hZZE.Q—B-«/l—i—tgzoa. (10/1)

A képletekbdl, ill. az 1. abrabdl leolvashato, hogy fennallnak az alabbiak is:

h, =—1—; (10/2)
SIN
e
h, =——.
2= s (10/3)

Ismét az 1. abra alapjan:

b ..
h=yl7| +he (11)
most (10/1)és (11) - gyel:

h:\/[g]er[z] [tggi (14 tg? )=g\/1+[g6] (14 tg%),

tga

tehat
h—D0. \/ [th
2 tga

Megint az 1. abra szerint:

m

Most (1), (5)és(13) - mal:

b

7.th t
gy = 2 = 9 :

2 2
E. 1_|_[m} 1_|_[th]
2 tga tgo

tehat



.
N 9]
tga
(14) - baL:
t
~ = arctg 90 = (15)
1B
tgo
Ujra az 1. abra szerint:
d=a—-2-¢ (16)
most (3 ) és (16) - tal:
d=a— B m a_b.m’
2 tgo tg
tehat
tg
d=a—b.-—.
tgo (17)
A tetb felszine: két trapéz és ket haromszdg teriletének dsszege. Képlettel:
d b-h
AZZ[a_; h 22]:(a+d)-h1+boh2. (18 /1)
Most (17 ) és (18/1) - gyel:
A= [a+a b- gB]h+bh _[Za b- th]h+bh (18/2)
tgo tga

majd (7/1),(10/1)és(18/2) - vel:

A= [ a—b- 96]2\/1+t98+b—gi6\/1+tg Q; (18/3)

tga
rendezve (18/3) - at:

A=a-b-1+1g B+ (\/1+tgoc—\/1+t9 ) (18/4)

Ezzel feladatunkat megoldottuk.



M1. A feladat megoldasa soran arra térekedtiink, hogy a keresett mennyiségek és az
adott ( a, b; a, f) mennyiségek kapcsolata jol lathato legyen.

M2. A képletek végso alakjanak megadasakor szem el6tt tartottuk, hogy ugyanazon szog
kiilonboz6 szogfliggvényei ne szerepeljenek a képletben, még ha az igy bonyolultabbnak
is tiinik. Féleg a Ctga szogfliggvényt kerliltiik, ami nyomtatasban nem ritkan C-tgo: -
nak olvashato.

M3. Ajanljuk, hogy az Olvaso végezze el a # = a specializaciot, ami az azonos hajlasu
szimmetrikus kontytetd esetének képleteire vezet!

M4. Ajanljuk, hogy az Olvaso lassa be az itteni és a Néhdny egyszerii tétel kontytetire
cimi korabbi dolgozatunkban kapott eredmények egyezését!

M5. A (14 ) képlet egy masik, érdekes alakba is irhatd; (14 ) - bél:

> tQZB o 1

tg°~ = 2 1 1
t
o)t
ebbdl pedig
11 1
g 9B g
masképpen:
ctg’a + ctg’p = ctg’y. (*)

Ez a képlet emlékeztet az U” + V> = W? alak( Pitagorasz - tételre, ami segitheti ( *)
képlet megjegyzését.
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